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ATATQNIZMA XTA MAGHMATIKA
I' AYKEIOY EITA.A.
Ewonynmig: Moradaxng INaopyog
Tpqpo: I' EITAA.

OEMA A
Al. ) IIote a ovvaptnon £ Adyeton mopayoyiciun e éva onueio X, Tov eSOV
0OpLGHOD TNG;
(povaoeg 3)
B) Tiovoudlovpe oyetikny cuxvOTTA LOG LETOPANTIGS;
(novadeg 2)
v) Toteg petaPintég Aéyovion morotikég; Tloteg Aéyovtatl mOcoTIKES
Kot o€ Tt Stokpivovtat, 2
(novaoeg 3)

A2. Na yapaxtmpiceTe TIC TAPAKATO TPOTAGELS OC ZMGTEG 1) AdOOG .
a) Avotovvapmoelg f, g sival mopayoyicueg oto R, 101€ 10YVEL:
(F+9) (9 =F'(x)+g(x).
B) H ocvyvémta pmopel vo TapeL Ko opvNTIKES TIUES.
v) O tOmog mov e@appOLETOL GTO KUKAIKA dtory pApLoTa Yo vo. KafoploTel 1)

, o Vi
yovia givar o =—360°.
VR

X
8) H ovvapmon f(X)= %6 dev gival cuveyng oTo X0=3 :

g) To gupadovTov ywpiov mwov opiletar omd T0 TOAIYWOVO GUYVOTHTOV
etvat ico pe 1o péyebog Tov deiyparoc.
(povaoeg 10)
A3. Na anodeiéete 6T1 n mopdymyog TS ouvaptnong F(X)=cf(x) eivau ion pe

F"(x)=cf"(x). :
(povaoeg 7)
OEMA B
Adveton n ovvaptnon fpetomo: f(x) = szlo
X J—
a) Noa Bpeite to nedio opropov. g f.
(povaoeg 3)
B) Noa vroloyicete Ta Iian (X) o Iirn2 f(x)
(novaoeg 7)
Y) No anodeiEete 0TL 1 epamtopévn oe Kabe onueio g ypoikng mapdotaong tng f
oynuatifel yovia 45° pe tov d€ova X'X.
(novaoeg 8)
0) No pelemoete ™ ovvaptnon f og mpog T povotovia kot ta akpoOTATA.

(novaoeg 7)
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OEMAT

1
Aiveton 1 ovvaptnon f ue tomo : F(X) = §X3 —2x? +3x+2008.

a) Noa Bpebei n tpdt Tapdywyog f’ me f. '
(novdoeg 5)
B) Noa g&etaotel n cvvapmon f g pog v povotovia kot To aKpOTUTo:
(novaoeg 12)
Y) Na deybei 61t f(X) > 2008 ,y10 kGBe mpaypotikd apOpd X ,0mon. X.€ [1,+oo)
(novéadeg 8)

OEMA A _
Al.  Ovtég mévte PiPMav oe evupd eivar: 8 , 12+a,, 20 , 10+a., 16 ,6mov ae R pe
. X?—4
o = lim
x-2 2X —4

a) No anodeiEete 611 0=2.
(povaoeg 3)

B) Novmoloyicete Ty Héon TN X ToV TOPOTTPYGEDV.
’ (novadeg 3)

v) No vroAoyicete T OAUEGO KOL TO EDPOS TOV TAPATPNCEDY.
(povaoeg 4)

~
N

A2.  Oiypdvot toug onoiovg Ekavay pia opdda 50 uadntdv yld va ADGovV £va
wpoPANua-givon amd 10 g 20 sec yopiopéver o€ S kKAAoELS icov TAATOVC.
o) No peto@épete 610 TETPAOLO GOL TOV TIVAKO KOL VOL TOV. GUUTANPAOGCETE.

KAdoeLg K, v, N, f. f. % F %
(10, ) 6

)

[, ) 8

[, ) 0,3

[, ) 12

(povaoeg 7)

B) Noa kdavete 1) TO 16TOYPOLLO KOL TO TTOADYMVO GLYVOTHTMV.
’ (novadeg 4)
i1)T0 1oTdypOopUa Kot TO TOADY®VO 0BpOIeTIKGV
GYETIKOV GLYVOTT®VY0.
(povéoeg 4)

Evyéc ywo smroyio
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ITPOTEINOMENEX AITANTHXEIX

OEMA A

Al. o) Ocopia oyorkd cel.22.
B) Ocwpio oyorkd GeA.65.
v) Oewpio ooAkd cer.58,59.

A2.0)Z, BA,7)Z, A, ).

A3. Ocwpia oyohkod 6el.30.

OEMA B
a)mpénel X—2#0=>x#2
apa A =ER—{2}
2 _ _1Y 44} _3_ _
8) lim f(x)= lim +3x-10 _(-1)° +3(-1)-10 1-3-10 _ 2_,
x—-1 x—-1 X—2 -1-2 -3 -3

¥

fim £ (0= lim X0 iy (2D (54

X—2 X—2 X—2 X2 X — X—2
To X*+3x—10 éyeto=1, A=9+40=49 «o1 pileg 11c 2 Kar -5.
Apa X2 +3x—10 = (X=2)(x +5)

2 — =2 5
R

Apa F(x) =(X+5), =l=gp45 =%

+5

Omoéte yuo kGbe X € A, 1 epamTopévn TG YPAPIKNG mapdotaons g f
th patiCer yovio 45° pe tov dova X X.
8) Eidape oto (y) ot f/(x)=(x+5) =1>0

Apan f etvar yymoing avéovoa oto (— 00,2) Kot yvneimg av&ovca 6To (2,+oo)
Ko dev mapovoidlel akpotato.

OEMA I
1

o) Ioyoer: f(Xx)= §X3 —2x% +3x+2008 , e medio optopod 0 R

070 01010 £Vl GLVEYXNG MG TOAVOVULLUKT).

Kol Topay®yileTol MG TOAVMOVLUO UE

f'(x) :%3X2 —4x+3=x"—4x+3
B) ‘Exovpe:
f'(X)=0<%x*—4x+3=0
To X*—4x+3 éera=1, A=16-12=4 i pilec Tic 1 o 3.
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X —0 1 3 + 00

f'(x) + - +

f(x) T~ _—
T.U T.€\.

Apan ovvépmon feivan yvnolong avéovoa ota Swactipara (—oo 1] ko [3;+ )
ka1 yvnoiong edivovcsa oto didotnua [1,3]
H ovvaptmon f napovcidlet tomikd péyioto oto X, =1 10
(1) :E+2009 :@
3 3
KoL TOTKO €Ad10TO 6T0 X, =3 TO

f(3)=%33 ~2-3%+3-3+2008 = 9-18+9+2008= 2008

Y)ATO o epwTnua (B) Exovpe Ot yio kB TpoypoTiKo apud X ,0mov X € [1,+oo)
n owvdptnon fropovoidler eldyioto oto X, =3 10 f(3).
Apa f(x)>f(3) < f(x)>2008

OEMA A
Al
2
o) Byovpe: o= 2 oS D) K- 20H2) _  AXHA L,
X2 IRe—4  x>2 2(X — 2) x—>2 P

B) Tote or Tipés twv mévte Pifiiov oe vpod givar=8 , 14,20, 12,16 ko

8+14+20+12+16 70
5 B
7). To g0po¢ tov mapatnpicoemv givar: R =20-8=12.
Epagpovpe og avéovoa 6epd Tic TopatnpHoELs:
8,12,14,16, 20.
H d1dpecoc sivou n 3" mapatnpnon (pecaia) , oOniadn o=14 .

X = 14

A2.
) f,=03 dpaf,=2t=Yty —50.03=15
v 50

Vv, +V, + Va4V, +Vve =v=6+v,+8+15+12=0=v, =9

f=V1-% 010 qaow , f,=Y2-2 _018 418w
v 50 v 50
v, 8 v, 12

f=Vs_8 016 n16% |, f.=Ys-2_024 1 24%
277y T 50 d g 50 i

N,=v,=6 , N,=v,+v,=6+9=15 , N,=N,+v,=15+8=23
N,=N;+v,=23+15=38
CZZO—lOZQ:2
5 5
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uuuuuuu

KAdO’ElC Ki Vi Ni fi fi% Fi%
[10,12) 11 6 6 012 | 12 12
[12,14) 13 9 15 [ 018 | 18 30
[14,16) 15 8 23 | 016 | 16 46
[16,18) 17 15 38 0,3 30 76
[18,20) 19 12 50 | 024 | 24 | 100

Zbvoho 1 100 R

B)i) LOTOYPOUUA KOl TIOAUYWVO CUXVOTNTWV.

Viog

15 p -
;) S /\ Ny

10 12 14 16 18 20  Xhdoeg

ii) TO LOTOYPAMA KAL TTOAUYWVO-0OPOLOTIKWVY GXETLKWY OUXVOTATWVY. %.
™ Fo,

100 f--------=--------

76§

T I

30 -

12 }---

10 12 14 16 18 20 . Khaoeg



